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A prova é constituida de 5 (cinco) questdes valendo 2(dois) pontos cada totalizando 10 (dez)

pontos;
A prova deverd ser realizada com caneta esferografica azul ou preta;
Nao é permitido o uso de aparelhos eletronicos durante a realizagao da prova;
Somente serao consideradas as questoes devidamente justificadas;
Nao é permitido destacar folhas do caderno de questoes.

1.(2,0 pts) Classifique cada uma das sentengas abaixo como verdadeira ou falsa. Justifique cada

uma das alternativas.

(a) () Para todo x € R" tem-se ||z||y < ||z|| < ||z]ls < nl|x||ar-

(b) () Se f: I — IR" é um caminho diferencidvel tal que ||f(t)|| = ¢ (¢ constante) entao f(t) é

perpendicular a f'(t).
(¢) () Para quaisquer X,Y CIR' vale XNY = X NY.
(d) () A intersegao de infinitos abertos é ainda um conjunto aberto.

2.(2,0 pts) Sejam f,g: I — IR" caminhos diferencidveis em t, € I. Prove que a fun¢ao < f,g >

é diferenciavel em ty e vale < f,g >’ (to) =< f'(to0), g(to) > + < f(to), g (to) > .
3.(2,0 pts) Prove que toda funcao h : A — IRde classe C' ¢ diferencidvel onde A C IR* aberto.
4. (2,0 pts) Prove que a aplicagao S : IR" x IR" — IR" dada por S(z,y) = = + y é diferencidvel e
calcule sua derivada.

5. (2,0 pts) Defina soma inferior e superior de uma funcao f : A — Rrelativa a uma partigao P,

onde A é um bloco n-dimensional, e mostre que s(f, P) < S(f, P).



